[image: Una caricatura de una persona

El contenido generado por IA puede ser incorrecto.]FICHAS DE ATENCIÓN A LA DIVERSIDAD.
NIVEL AVANZADO



[bookmark: Xa17c75adfc3e9bc162e624d43f6c12392920e10]Casos Prácticos para Alumnos de Altas Capacidades
[bookmark: los-números-naturales]1. Los números naturales
Un festival de música, "Armonía Urbana", se prepara para su edición anual. El recinto tiene una capacidad total de 15 000 personas. Las entradas se dividen en tres categorías:
· Zona VIP: 2 500 asientos numerados, con acceso exclusivo a servicios.
· Zona Preferente: 7 500 asientos numerados, con buena visibilidad.
· Zona General: El resto de la capacidad, para estar de pie.
La organización necesita gestionar la venta de entradas, el control de acceso y la comunicación de aforos en tiempo real. Además, para la venta de entradas VIP, se ha implementado un sistema de pre-reserva donde los clientes pueden elegir su asiento. Los asientos de la Zona VIP están numerados del 1 al 2 500.
1. Gestión de Aforo y Entradas: Calcula la capacidad exacta de la Zona General. Si en un momento dado se han vendido 1 875 entradas VIP y 6 230 entradas Preferentes, ¿cuántas personas pueden entrar aún en la Zona General? Argumenta cómo la organización podría comunicar estos números para evitar confusiones y optimizar la venta de las entradas restantes.
1. Asignación de Asientos y Colas: Un cliente VIP ha reservado el asiento número 1 243. Otro cliente, que llega más tarde, quiere el asiento inmediatamente posterior. ¿Qué número de asiento le corresponde? Si en la entrada al festival se forman tres colas (VIP, Preferente y General), y en la cola Preferente hay 345 personas, mientras que en la cola General hay 1 280 personas, ¿cómo podrías describir la posición relativa de un cliente en la cola Preferente si sabes que hay 150 personas delante de él? Utiliza números ordinales para llevar a cabo tu explicación.
1. Análisis de Asistencia Diaria: El festival dura tres días. El primer día asistieron 12 890 personas, el segundo día 14 560 personas y el tercer día 13 985 personas. Ordena la asistencia de los tres días de menor a mayor y explica qué implicaciones podría tener esta información para la planificación de futuros eventos, considerando la capacidad máxima del recinto.
[bookmark: operaciones-con-números-naturales]2. Operaciones con números naturales
La empresa "Eco-Juguetes" fabrica bloques de construcción de madera. Para el próximo mes, tienen un pedido de 1 200 bloques pequeños y 800 bloques grandes. Cada bloque pequeño requiere 15 gramos de madera y 5 gramos de pintura. Cada bloque grande requiere 40 gramos de madera y 10 gramos de pintura. El coste de la madera es de 0,02 € por gramo y el de la pintura es de 0,05 € por gramo. Los bloques pequeños se venden a 3 € la unidad y los grandes a 7 € la unidad.
1. Cálculo de Materiales y Costes: Determina la cantidad total de madera y pintura necesaria para cumplir el pedido. Calcula el coste total de los materiales para este pedido. Presenta tus cálculos de manera organizada, explicando cada paso.
1. Estimación de Ingresos y Beneficios: Calcula los ingresos totales que la empresa obtendrá si vende todos los bloques del pedido. Estima el beneficio bruto (ingresos menos costes de materiales) para este pedido. ¿Qué otros factores (no numéricos) crees que la empresa debería considerar al calcular el beneficio real?
1. Optimización de la Producción: Si la empresa tiene un presupuesto máximo de 1 500 € para materiales y quiere producir el mayor número posible de bloques grandes, ¿cuántos bloques grandes podría fabricar como máximo si decide no producir bloques pequeños? ¿Y si decide producir la mitad de bloques pequeños que de grandes, manteniendo el presupuesto? Explica tu estrategia de cálculo.
[bookmark: divisores-y-múltiplos]3. Divisores y múltiplos
Una fábrica de baldosas produce dos tipos de baldosas cerámicas: unas de 20 cm de lado y otras de 30 cm de lado. Un cliente desea embaldosar una habitación rectangular y quiere que las baldosas de ambos tipos encajen perfectamente sin necesidad de cortarlas, cubriendo la misma longitud en una de las dimensiones de la habitación.
1. Diseño de la Habitación: Si el cliente quiere que la longitud de la pared donde se colocarán las baldosas sea la menor posible para que ambos tipos de baldosas encajen sin cortes, ¿cuál debería ser esa longitud? Explica cómo llegas a esa conclusión y por qué es importante considerar tanto divisores como múltiplos en este problema.
1. Variaciones en el Diseño: El cliente decide que la longitud de la pared debe estar entre 2 metros y 3 metros. ¿Qué posibles longitudes podría tener la pared para que ambos tipos de baldosas encajen perfectamente? Enumera todas las opciones y justifica tu respuesta.
1. Impacto en el Almacenamiento: La fábrica necesita almacenar las baldosas en pilas de la misma altura. Si las baldosas de 20 cm tienen un grosor de 1,5 cm y las de 30 cm tienen un grosor de 2 cm, ¿cuál es la altura mínima que deben tener las pilas para que ambos tipos de baldosas puedan almacenarse en pilas de igual altura? ¿Cuántas baldosas de cada tipo habría en una pila de esa altura?
[bookmark: los-números-primos]4. Los números primos
Un equipo de criptógrafos está desarrollando un nuevo sistema de seguridad basado en números primos. Necesitan encontrar números primos que cumplan ciertas condiciones para generar claves robustas.
1. Búsqueda de Primos Especiales: Encuentra el número primo más pequeño que sea mayor que 100. Luego, encuentra el número primo más grande que sea menor que 200. Explica la estrategia que utilizaste para asegurarte de que los números encontrados son primos y no compuestos.
1. Primos Gemelos y su Aplicación: Los criptógrafos están interesados en "primos gemelos" (pares de números primos cuya diferencia es 2, como 3 y 5). Encuentra al menos tres pares de primos gemelos entre 100 y 200. ¿Crees que la cantidad de primos gemelos es infinita? Argumenta tu respuesta basándote en lo que sabes sobre los números primos.
1. Números Compuestos y su Descomposición: Considera los números 121, 143 y 169. Determina si son primos o compuestos. Si son compuestos, exprésalos como producto de sus factores primos. Explica por qué la descomposición en factores primos es fundamental en criptografía.
[bookmark: descomposición-en-factores-primos]5. Descomposición en factores primos
Una empresa de diseño gráfico está creando logotipos que deben ser escalables y mantener proporciones perfectas. Para ello, utilizan dimensiones que pueden descomponerse en factores primos de manera específica.
1. Dimensiones del Logotipo: Un logotipo tiene una dimensión de 720 píxeles de ancho. Descompón 720 en sus factores primos. Explica cómo esta descomposición podría ser útil para escalar el logotipo a diferentes tamaños (por ejemplo, reducirlo a la mitad o aumentarlo al doble) sin perder calidad o proporción.
1. Optimización de Recursos: La empresa tiene dos impresoras. La impresora A puede imprimir en múltiplos de 2 y 3, y la impresora B en múltiplos de 5 y 7. Si necesitan imprimir un diseño de 1 260 píxeles de ancho, ¿qué impresora o combinación de impresoras podrían usar para imprimirlo sin redimensionar? Justifica tu respuesta utilizando la descomposición en factores primos.
1. Creación de Códigos de Diseño: Los diseñadores quieren crear un código único para cada logotipo basado en la descomposición de sus dimensiones. Si un logotipo tiene dimensiones de 108 píxeles de ancho y 180 píxeles de alto, descompón ambos números en factores primos. Luego, crea un "código" para este logotipo que represente la combinación de sus factores primos. ¿Cómo podrías usar este código para identificar logotipos con dimensiones relacionadas o proporcionales?
[bookmark: criterios-de-divisibilidad]6. Criterios de divisibilidad
Un centro de distribución de productos electrónicos recibe grandes lotes de artículos que deben ser clasificados y empaquetados. Para optimizar el proceso, necesitan identificar rápidamente si un número determinado de artículos puede dividirse en grupos iguales sin que sobre ninguno, utilizando diferentes tamaños de cajas.
1. Clasificación Rápida de Lotes: Un lote contiene 1 320 unidades de un producto. Utiliza los criterios de divisibilidad para determinar rápidamente si este lote puede ser dividido exactamente en cajas de 2, 3, 4, 5, 6, 9, 10 y 11 unidades. Presenta tus conclusiones en una tabla y explica el razonamiento detrás de cada criterio aplicado.
1. Diseño de Cajas Personalizadas: El centro necesita diseñar un nuevo tamaño de caja que pueda contener un número de artículos entre 200 y 300. Este número debe ser divisible por 3, 5 y 7, pero no por 2. ¿Cuál sería la capacidad ideal para esta nueva caja? Explica cómo utilizas los criterios de divisibilidad para encontrar la solución.
1. Identificación de Lotes Defectuosos: Se ha detectado un problema en un lote de 2 145 artículos. Se sospecha que el número de artículos defectuosos es un número de dos cifras que es divisible por 9 y por 5. ¿Cuál es el número exacto de artículos defectuosos? Si el número total de artículos en el lote (2 145) fuera divisible por el número de artículos defectuosos, ¿qué implicaciones tendría esto para la gestión de calidad?
[bookmark: el-mínimo-común-múltiplo]7. El mínimo común múltiplo
Dos satélites de comunicaciones, Alpha y Beta, orbitan alrededor de la Tierra. El satélite Alpha completa una órbita en 90 minutos, mientras que el satélite Beta lo hace en 120 minutos. Ambos satélites fueron lanzados y pasaron por un punto de referencia específico al mismo tiempo.
1. Coincidencia Orbital: ¿Cuánto tiempo tardarán en volver a coincidir ambos satélites en el punto de referencia? Expresa el resultado en horas y minutos. Explica detalladamente el proceso para calcular este tiempo y por qué el concepto de mínimo común múltiplo es crucial aquí.
1. Incorporación de un Tercer Satélite: Un tercer satélite, Gamma, se une a la red y completa su órbita en 75 minutos. Si los tres satélites pasaron por el punto de referencia al mismo tiempo en su lanzamiento, ¿cuánto tiempo tardarán en coincidir los tres satélites nuevamente en ese punto? ¿Cuántas órbitas habrá completado cada satélite en ese momento?
1. Análisis de Frecuencia de Coincidencias: Si la misión de los satélites está programada para durar 30 días, ¿cuántas veces coincidirán los satélites Alpha y Beta en el punto de referencia durante ese período? ¿Y los tres satélites (Alpha, Beta y Gamma)? Argumenta cómo la frecuencia de estas coincidencias podría afectar la planificación de las operaciones de comunicación.
[bookmark: el-máximo-común-divisor]8. El máximo común divisor
Un diseñador de interiores está planificando la distribución de paneles decorativos cuadrados en una pared rectangular de 420 cm de ancho por 300 cm de alto. Quiere utilizar paneles del mayor tamaño posible para cubrir la pared sin dejar huecos ni tener que cortar ningún panel.
1. Tamaño Óptimo de los Paneles: ¿Cuál es la longitud del lado del panel cuadrado más grande que puede utilizar el diseñador? Explica cómo el máximo común divisor te ayuda a resolver este problema y por qué es la solución más eficiente.
1. Cantidad de Paneles y Coste: Una vez determinado el tamaño óptimo, ¿cuántos paneles de ese tamaño necesitará para cubrir toda la pared? Si cada panel cuesta 12,50 €, ¿cuál será el coste total de los paneles?
1. Flexibilidad en el Diseño: El cliente sugiere que, además del tamaño óptimo, se consideren otros tamaños de paneles cuadrados que también permitan cubrir la pared sin cortes, pero que sean más pequeños. Enumera al menos dos tamaños de paneles cuadrados más pequeños que el óptimo que el diseñador podría utilizar. ¿Qué ventajas o desventajas tendría usar paneles más pequeños en términos de estética y coste?
[bookmark: el-número-1]9. El número 1
Una empresa de logística está diseñando un sistema de codificación para sus paquetes. Cada paquete tiene un código de identificación único. Para simplificar el sistema, quieren que los códigos de ciertos paquetes sean "primos entre sí" para facilitar su agrupación o separación en el almacén.
1. Identificación de Paquetes Primos entre Sí: La empresa tiene dos paquetes con los códigos 35 y 48. Determina si estos dos números son primos entre sí. Explica tu razonamiento utilizando la descomposición en factores primos y el concepto de máximo común divisor. ¿Qué significa en términos prácticos que dos códigos sean primos entre sí para la logística?
1. Creación de Grupos de Paquetes: Se necesita formar un grupo de tres paquetes cuyos códigos sean primos entre sí dos a dos (es decir, el mcd de cualquier par de ellos sea 1). Propón tres números de dos cifras que cumplan esta condición y justifica tu elección.
1. El Número 1 como Divisor Universal: Discute la afirmación: "El número 1 es el divisor universal de todos los números naturales, pero no es un factor primo en la descomposición de ningún número". Explica por qué esta afirmación es cierta y cómo el papel del 1 difiere del de otros números en el contexto de la divisibilidad y la factorización prima.
[bookmark: soluciones-de-las-actividades]

Soluciones de las Actividades
[bookmark: los-números-naturales-1]1. Los números naturales
1. Gestión de Aforo y Entradas:
· Capacidad total: 15 000 personas.
· Zona VIP: 2 500 asientos.
· Zona Preferente: 7 500 asientos.
· Capacidad Zona General:  personas.
· Entradas vendidas:  Preferente VIP entradas.
· Personas que pueden entrar aún en la Zona General:  (Esto es incorrecto, el cálculo es sobre la capacidad total y las entradas vendidas).
· El cálculo correcto es: Entradas totales vendidas hasta el momento: .
· Capacidad restante total:  personas.
· Si asumimos que las entradas VIP y Preferente se venden hasta agotar su capacidad, y la Zona General se llena con el resto, entonces las 6 895 personas restantes se distribuirían en las zonas aún no agotadas. Si las zonas VIP y Preferente no están agotadas, entonces la capacidad restante en la Zona General es simplemente 5 000 (ya que no se ha vendido ninguna entrada de pie).
· Si la pregunta se refiere a cuántas entradas de Zona General se pueden vender *adicionalmente* si las otras zonas no están agotadas, la respuesta es 5 000.
· Si la pregunta se refiere a cuántas personas *en total* pueden entrar aún en el festival, considerando que las entradas VIP y Preferente se han vendido parcialmente, entonces es  personas. De estas,  son VIP restantes,  son Preferentes restantes, y 5 000 son de Zona General.
· Para comunicar los números, la organización podría usar un sistema de semáforo: "Zona VIP: 625 entradas disponibles", "Zona Preferente: 1 270 entradas disponibles", "Zona General: 5 000 entradas disponibles". Esto es claro y directo.
1. Asignación de Asientos y Colas:
· El asiento inmediatamente posterior al número 1 243 es el asiento número 1 244.
· Si hay 150 personas delante de un cliente en la cola Preferente, su posición es la 151.ª (ciento quincuagésima primera).
1. Análisis de Asistencia Diaria:
· Asistencia: Día 1: 12 890; Día 2: 14 560; Día 3: 13 985.
· Orden de menor a mayor: 12 890 (Día 1)  13 985 (Día 3)  14 560 (Día 2).
· Implicaciones: El Día 2 tuvo la mayor asistencia, acercándose a la capacidad máxima de 15 000. Esto sugiere que para futuros eventos, se debe planificar para una alta demanda en días específicos, quizás reforzando personal, seguridad y servicios en esos días. El Día 1 tuvo la menor asistencia, lo que podría indicar una oportunidad para promociones o eventos especiales para atraer a más público.
[bookmark: operaciones-con-números-naturales-1]2. Operaciones con números naturales
29. Cálculo de Materiales y Costes:
· Bloques pequeños (BP): 1 200 unidades.
· Madera BP: .
· Pintura BP: .
· Bloques grandes (BG): 800 unidades.
· Madera BG: .
· Pintura BG: .
· Cantidad total de materiales:
· Total Madera: .
· Total Pintura: .

· Coste total de materiales:
· Coste Madera: .
· Coste Pintura: .
· Coste Total Materiales:  € €.
29. Estimación de Ingresos y Beneficios:
· Ingresos totales:
· Ingresos BP:  €/unidad.
· Ingresos BG:  €/unidad.
· Ingresos Totales:  € €.
· Beneficio bruto:
· Beneficio Bruto:  € €.
· Otros factores a considerar para el beneficio real: Costes de mano de obra, alquiler de la fábrica, electricidad, agua, marketing, transporte, impuestos, amortización de maquinaria, etc.
29. Optimización de la Producción:
· Solo bloques grandes (BG):
· Coste de materiales por BG: .
· Número máximo de BG:  €/BG €. Por lo tanto, se pueden fabricar 1 153 bloques grandes.
· Mitad de bloques pequeños (BP) que de grandes (BG):
· Sea  el número de BG. Entonces, el número de BP es .
· Coste de materiales por BP: .
· Ecuación de coste total:  € €.
· .
· .
· .
· Por lo tanto, se pueden fabricar 952 bloques grandes y  bloques pequeños.
· Estrategia: Se calcula el coste unitario de materiales para cada tipo de bloque. Luego, se plantea una ecuación o inecuación para el presupuesto total, resolviendo para el número de bloques. Se prioriza la producción de bloques grandes según la condición dada.
· [bookmark: divisores-y-múltiplos-1]3. Divisores y múltiplos
2. Diseño de la Habitación:
· Lado de las baldosas: 20 cm y 30 cm.
· Para que encajen sin cortes, la longitud de la pared debe ser un múltiplo común de 20 y 30. Para que sea la menor posible, debe ser el mínimo común múltiplo (mcm).
· Descomposición en factores primos:
· 
· 
· mcm(20, 30) =  cm.
· La longitud de la pared debería ser 60 cm.
· El mcm es crucial porque garantiza que la longitud es un múltiplo de ambos tamaños de baldosas, permitiendo una división exacta sin sobras ni cortes, y al ser el mínimo, optimiza el espacio.
2. Variaciones en el Diseño:
· La longitud de la pared debe ser un múltiplo de 60 cm y estar entre 200 cm y 300 cm.
· Múltiplos de 60: 60, 120, 180, 240, 300, 360...
· Las posibles longitudes son 240 cm y 300 cm.
· Justificación: Se buscan los múltiplos del mcm(20, 30) que caen dentro del rango especificado.

2. Impacto en el Almacenamiento:
· Grosor baldosas de 20 cm: 1,5 cm.
· Grosor baldosas de 30 cm: 2 cm.
· Para que las pilas tengan la misma altura, esta debe ser un múltiplo común de 1,5 cm y 2 cm. Para encontrar la altura mínima, necesitamos el mcm.
· Para trabajar con números enteros, podemos multiplicar por 10: 15 mm y 20 mm.
· Descomposición en factores primos:
· 
· 
· mcm(15, 20) =  mm.
· La altura mínima de las pilas es 60 mm, o 6 cm.
· Número de baldosas en una pila de 6 cm:
· Baldosas de 20 cm:  baldosas.
· Baldosas de 30 cm:  baldosas.
[bookmark: los-números-primos-1]

· 4. Los números primos
2. Búsqueda de Primos Especiales:
· Estrategia: Se utiliza la criba de Eratóstenes o se prueban divisiones por números primos conocidos (2, 3, 5, 7, 11, 13...). Para un número , solo necesitamos probar divisores primos hasta .
· Primo más pequeño mayor que 100:
· 101: No es divisible por 2, 3 (suma de cifras 2), 5. . Pruebo 7: . Es primo.
· El número primo más pequeño mayor que 100 es 101.
· Primo más grande menor que 200:
· Empezamos desde 199 y vamos hacia abajo. . Pruebo 2, 3, 5, 7, 11, 13.
· 199: No es divisible por 2, 3 (suma de cifras 19), 5. . . . Es primo.
· El número primo más grande menor que 200 es 199.
2. Primos Gemelos y su Aplicación:
· Pares de primos gemelos entre 100 y 200:
· (101, 103)
· (107, 109)
· (137, 139)
· (149, 151)
· (179, 181)
· (191, 193)
· La conjetura de los primos gemelos postula que existen infinitos pares de primos gemelos. Aunque no ha sido demostrada, la evidencia numérica sugiere que es cierta. Basado en lo que sabemos, los números primos se vuelven menos frecuentes a medida que aumentamos en la secuencia numérica, pero no hay un patrón que sugiera que los pares gemelos dejen de aparecer.
2. Números Compuestos y su Descomposición:
· 121: Es compuesto. .
· 143: Es compuesto. .
· 169: Es compuesto. .
· La descomposición en factores primos es fundamental en criptografía porque permite crear claves muy difíciles de "romper". Muchos algoritmos de cifrado (como RSA) se basan en la dificultad computacional de factorizar números grandes en sus componentes primos. Si fuera fácil factorizar números grandes, las claves de seguridad serían vulnerables.
[bookmark: descomposición-en-factores-primos-1]

· 5. Descomposición en factores primos
2. Dimensiones del Logotipo:
· Descomposición de 720:

· Utilidad para escalar: La descomposición en factores primos muestra los "bloques constructivos" del número. Para escalar el logotipo, se pueden multiplicar o dividir estos factores. Por ejemplo, para reducirlo a la mitad, se divide por 2 (se resta 1 al exponente de 2). Para duplicarlo, se multiplica por 2 (se suma 1 al exponente de 2). Esto asegura que la nueva dimensión sigue siendo un múltiplo de los factores originales, manteniendo la proporción y evitando píxeles fraccionados que causarían distorsión.
2. Optimización de Recursos:
· Descomposición de 1 260:

· Impresora A: Imprime en múltiplos de 2 y 3.
· Impresora B: Imprime en múltiplos de 5 y 7.
· Para imprimir 1 260 píxeles sin redimensionar, la impresora debe ser capaz de manejar todos sus factores primos.
· La impresora A puede manejar .
· La impresora B puede manejar .
· Ninguna impresora por sí sola puede imprimir 1 260 píxeles, ya que la impresora A no tiene el factor 5 ni 7, y la impresora B no tiene el factor 2 ni 3.
· Sin embargo, si se refiere a que la impresora puede imprimir cualquier número que sea múltiplo de 2 y 3 (o 5 y 7), entonces ambas impresoras podrían usarse en combinación. Por ejemplo, la impresora A podría imprimir una parte del diseño que sea múltiplo de 2 y 3, y la impresora B otra parte que sea múltiplo de 5 y 7.
· Si la pregunta implica que la impresora debe ser capaz de imprimir el número completo, entonces se necesitaría una impresora que maneje todos los factores primos de 1 260. En este caso, ninguna de las dos impresoras por sí sola podría hacerlo. Se necesitaría una combinación o una impresora más versátil.

2. Creación de Códigos de Diseño:
· Dimensiones: Ancho 108 píxeles, Alto 180 píxeles.
· Descomposición de 108:

· Descomposición de 180:

· Código de diseño: Podríamos representar el código como un par de tuplas de exponentes de los factores primos comunes y no comunes, ordenados.
· Para 108: 
· Para 180: 
· Un "código" para este logotipo podría ser:  para el ancho y  para el alto. O de forma más compacta, .
· [bookmark: criterios-de-divisibilidad-1]Para identificar logotipos con dimensiones relacionadas o proporcionales, se podrían comparar estos códigos. Por ejemplo, si otro logotipo tiene dimensiones  y , y sus descomposiciones son  y , se podría verificar si , , etc., o si existe un factor  tal que  y . Esto es, si los exponentes de los factores primos son los mismos o difieren por una constante.

· 6. Criterios de divisibilidad
2. Clasificación Rápida de Lotes:
· Número: 1 320.
	· Divisible por
	· 
	· ¿Sí/No?

	· 2
	· Termina en cifra par (0).
	· Sí

	· 3
	· Suma de cifras () es múltiplo de 3.
	· Sí

	· 4
	· Las dos últimas cifras (20) forman un múltiplo de 4.
	· Sí

	· 5
	· Termina en 0 o 5.
	· Sí

	· 6
	· Es divisible por 2 y por 3.
	· Sí

	· 7
	· . . No es múltiplo de 7.
	· No

	· 9
	· Suma de cifras (6) no es múltiplo de 9.
	· No

	· 10
	· Termina en 0.
	· Sí

	· 11
	· Suma de cifras en posición impar () menos suma de cifras en posición par (). . Es múltiplo de 11.
	· Sí


· Razonamiento: Se aplican las reglas específicas de cada criterio de divisibilidad para determinar si la división es exacta sin realizarla.
2. Diseño de Cajas Personalizadas:
· El número debe ser divisible por 3, 5 y 7. Esto significa que debe ser un múltiplo de mcm(3, 5, 7) = .
· El número no debe ser divisible por 2. Esto significa que debe ser impar.
· Múltiplos de 105: 105, 210, 315...
· Rango: entre 200 y 300.
· El múltiplo de 105 que está en el rango es 210.
· Sin embargo, 210 es divisible por 2 (termina en 0), lo cual contradice la condición de no ser divisible por 2.
· Por lo tanto, no existe ningún número en el rango de 200 a 300 que cumpla todas las condiciones.
· Si la pregunta implicara que el número debe ser impar, entonces 210 no sería una opción. El siguiente múltiplo de 105 es 315, que es impar, pero está fuera del rango.
· Conclusión: No hay una capacidad ideal para la caja que cumpla todas las condiciones simultáneamente. Esto podría llevar a una discusión sobre la necesidad de relajar alguna de las condiciones.
2. Identificación de Lotes Defectuosos:
· Número de artículos defectuosos: de dos cifras, divisible por 9 y por 5.
· Si es divisible por 5, termina en 0 o 5.
· Si es divisible por 9, la suma de sus cifras es múltiplo de 9.
· Posibles números de dos cifras divisibles por 5: 10, 15, 20, ..., 95.
· De estos, los que son divisibles por 9:
· Si termina en 0: 90 (suma de cifras , que es múltiplo de 9).
· Si termina en 5: 45 (suma de cifras , que es múltiplo de 9).
· Entonces, el número exacto de artículos defectuosos podría ser 45 o 90.
· Si el número total de artículos en el lote (2 145) fuera divisible por el número de artículos defectuosos:
·  (No es divisible).
·  (No es divisible).
· Implicaciones: Si el número total de artículos no es divisible por el número de defectuosos, significa que los defectuosos no se distribuyen uniformemente en grupos exactos dentro del lote total. Esto podría complicar la identificación y separación de los productos defectuosos, requiriendo una inspección individual o un muestreo más complejo en lugar de una simple división del lote.
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· 7. El mínimo común múltiplo
2. Coincidencia Orbital:
· Satélite Alpha: 90 minutos.
· Satélite Beta: 120 minutos.
· Para que coincidan, el tiempo debe ser un múltiplo común de 90 y 120. Para la primera coincidencia, es el mcm.
· Descomposición en factores primos:
· 
· 
· mcm(90, 120) =  minutos.
· En horas y minutos:  horas.
· Proceso: Se descomponen los números en factores primos, se toman los factores comunes y no comunes elevados al mayor exponente, y se multiplican. El mcm es crucial porque representa el menor tiempo en el que ambos ciclos (órbitas) se completan un número entero de veces, llevándolos de vuelta al punto de partida simultáneamente.
2. Incorporación de un Tercer Satélite:
· Satélite Gamma: 75 minutos.
· Necesitamos mcm(90, 120, 75). Ya tenemos mcm(90, 120) = 360.
· Descomposición de 75: .
· mcm(360, 75):
· 
· 
· mcm(90, 120, 75) =  minutos.
· En horas:  horas.
· Órbitas completadas:
· Alpha:  órbitas.
· Beta:  órbitas.
· Gamma:  órbitas.
2. Análisis de Frecuencia de Coincidencias:
· Duración de la misión: 30 días.
· Total de minutos en 30 días:  minutos.
· Coincidencias Alpha y Beta: Cada 360 minutos.
· Número de coincidencias:  veces.
· Coincidencias Alpha, Beta y Gamma: Cada 1 800 minutos.
· Número de coincidencias:  veces.
· Implicaciones: La frecuencia de coincidencias es vital para la planificación de operaciones. Las coincidencias de dos satélites son más frecuentes que las de tres. Esto podría significar que las tareas que requieren la alineación de dos satélites pueden programarse con mayor regularidad. Las tareas que necesitan la alineación de los tres satélites son menos frecuentes, por lo que deben ser planificadas con mayor antelación y precisión, aprovechando al máximo cada oportunidad.
[bookmark: el-máximo-común-divisor-1]

· 8. El máximo común divisor
2. Tamaño Óptimo de los Paneles:
· Dimensiones de la pared: 420 cm de ancho por 300 cm de alto.
· Para cubrir la pared con paneles cuadrados del mayor tamaño posible sin cortes, el lado del panel debe ser un divisor común de 420 y 300. Para que sea el mayor, debe ser el máximo común divisor (mcd).
· Descomposición en factores primos:


· mcd(420, 300) =  cm.
· La longitud del lado del panel cuadrado más grande es 60 cm.
· El mcd es la solución más eficiente porque garantiza que el panel es lo suficientemente grande como para minimizar el número de piezas, pero lo suficientemente pequeño como para encajar exactamente en ambas dimensiones de la pared.
2. Cantidad de Paneles y Coste:
· Lado del panel: 60 cm.
· Número de paneles a lo ancho:  paneles.
· Número de paneles a lo alto:  paneles.
· Cantidad total de paneles:  paneles.
· Coste total:  €/panel.
2. Flexibilidad en el Diseño:
· Otros tamaños de paneles cuadrados que dividen 420 y 300 son los divisores de 60.
· Divisores de 60: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 10, 12, 15, 20, 30, 60.
· Dos tamaños más pequeños que 60 cm podrían ser:
30 cm: Se necesitarían  paneles a lo ancho y  paneles a lo alto. Total:  paneles.
20 cm: Se necesitarían  paneles a lo ancho y  paneles a lo alto. Total:  paneles.
· Ventajas/Desventajas:
Paneles de 30 cm: Más paneles (140 vs 35), lo que aumenta el coste ( € €). Estéticamente, podría crear un patrón más "ocupado" o detallado.
Paneles de 20 cm: Aún más paneles (315 vs 35), con un coste mucho mayor ( € €). El patrón sería aún más denso.
· En general, usar paneles más pequeños aumenta el número de piezas y, por lo tanto, el coste total. Estéticamente, puede ofrecer más detalle o una textura diferente, pero también puede resultar visualmente abrumador en una pared grande.

[bookmark: el-número-1-1]

9. El número 1
2. Identificación de Paquetes Primos entre Sí:
Códigos: 35 y 48.
Descomposición en factores primos:


Factores primos comunes: No hay.
mcd(35, 48) = 1.
Conclusión: Sí, 35 y 48 son primos entre sí porque su único divisor común es 1.
Implicaciones prácticas para la logística: Si dos códigos son primos entre sí, significa que no comparten ningún factor primo más allá del 1. Esto podría usarse para sistemas de clasificación donde los paquetes con códigos primos entre sí se manejan de forma independiente o se dirigen a rutas de distribución completamente diferentes, evitando conflictos o agrupaciones no deseadas. Por ejemplo, podrían ser paquetes que nunca deben ir juntos en el mismo contenedor.
2. Creación de Grupos de Paquetes:
Se buscan tres números de dos cifras que sean primos entre sí dos a dos.
Propuesta: 10, 21, 33.
Justificación:



mcd(10, 21): No tienen factores primos comunes. mcd(10, 21) = 1.
mcd(10, 33): No tienen factores primos comunes. mcd(10, 33) = 1.
mcd(21, 33): Tienen el factor común 3. mcd(21, 33) = 3.
Error en la propuesta. Los números 10, 21 y 33 no son primos entre sí dos a dos porque mcd(21, 33) = 3.
Nueva propuesta: 10, 21, 13.
Justificación:


 (es primo)
mcd(10, 21) = 1.
mcd(10, 13) = 1.
mcd(21, 13) = 1.
Esta propuesta (10, 21, 13) cumple la condición.

2. El Número 1 como Divisor Universal:
La afirmación es cierta.
Divisor universal: Cualquier número natural  puede dividirse por 1 de forma exacta, dando como resultado  (). Esto lo convierte en un divisor de todos los números.
No es un factor primo: Un número primo se define como un número natural mayor que 1 que tiene exactamente dos divisores distintos: 1 y él mismo. El número 1 solo tiene un divisor (él mismo), por lo que no cumple la definición de número primo. En la descomposición en factores primos, solo se utilizan números primos mayores que 1. Incluir el 1 en la factorización haría que la descomposición no fuera única (por ejemplo,  o , o , etc.), lo cual contradice el Teorema Fundamental de la Aritmética.
El papel del 1 difiere porque, aunque es fundamental para la divisibilidad, no contribuye a la "estructura prima" de un número. Es una unidad multiplicativa, no un bloque constructivo primo.
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